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   » مامجموعهف اهدا«

  )۲۰نهايي ( آموزان کشوربراي دانشو عملکرد ثبت بهترين سابقه تحصيلي 
  

  هاي برتر کنکور و ورودي سمپاد و نمونه کسب رتبه
  

  :زمينه گوناگونسطح و  ۴در 

  ؛ آموزش مفهومي کتاب و آمادگي نهايي

  آموزش نکته و تست پيشرفته کنکور؛

  آموزش رياضيات تيزهوشان؛

  :و

  آموزش هوش و استعداد تحليلي
  )ليست کامل در انتهاي فايل(

  
  
  

  )فردمنحصر به( آموز؛درس

  

Up to date 

Quality in Education 
D&A - Since 2012 

  آموز درسعلميگروه 

  يمرجع تخصصي توليد محتواي آموزش
  

  »هوش و استعداد تحلیلƝ«  &  »ریاضیات«



  
  
  
  
  
  
  
  
   
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
 
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  

  آموزشمحتواي جامع 
 )وعنمتفراوان و هاي مثال+ درسنامه دقيق (

   محتواي كتابكامل پوشش 
 )ها و تمرينات برگزيدهها، فعاليتمثالشامل (

   تمرينات پوششي
 )نامهپاسخ+ طرح انواع سؤالات ممکن نهايي بخش به بخش (

  سؤالات چالشي
   )جداگانه ويژه علاقمندانشده به صورت طرح (

 

 

 

 

۲۰ 

  نهاييهاي آزمونو بررسي آخرين پوشش 
Up to date 
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  هامجموعه

ــه مجموعــه ــری مفــاهیم پای هــا، اعمــال جب
هــا و ، مجموعــه. . . )اجتمــاع، اشــتراک و (

  احتمال، تمرینات پایانی

۲  

۱  

  قيقيعددهاي ح

عـددهای گویــا، معرفـی عــددهای حقیقــی، 
ـــــدر مطلـــــق و محاســـــبات قـــــدرمطلقی،  ق

  تمرینات پایانی

 

۳۱  

۲  

  استدلال و اثبات

مفهوم استدلال، آشنایی با اثبـات، اثبـات 
در هندســه، تــشابه اشــکال و محاســبات، 

  تمرینات پایانی

 

۵۸  

۳  

  توان و ريشه

ـــوان ـــت و منفـــی اعـــداد، نمـــاد ت هـــای مثب
علمی، ریـشه گیـری، محاسـبات و قـوانین 

  رادیکالی، تمرینات پایانی

 

۸۳  

۴  

  هاي گوياعبارت

جمــع،  (هــای گویــا، محاســبات گویــاعبــارت
ـــــــق، ضـــــــرب و تقـــــــسیم ، تقـــــــسیم )تفری
  چندجمله ای، تمرینات پایانی

  

۱۷۲  

۷  

  خط و معادلات

ی خط، معرفی مفهوم شـیب خـط، معادله
  ت، تمرینات پایانیحل دستگاه معادلا

۱۴۹  

۶  

  مساحت و حجم

روش محاســـبه مـــساحت و حجـــم کـــره و 
کره، حجم هـرم و مخـروط، تمرینـات نیم

  پایانی
  

۱۹۳  

۸  

 فهرست

  هاي جبريعبارت

ای، اتحـاد و های جبری، چند جملهعبارت
  تجزیه، حل نامعادلات، تمرینات پایانی

۱۱۲  

۵  



 
 
 
 
 
  
  

                 

  

  

  
  

   هامجموعه
 

  

  

  

  
 

  صفحه  فهرست

 ۳  عرفي مجموعهم  

 ٨  هازيرمجموعه  

 ١٦  هاجبر مجموعه  

 ٢٣  ها و احتمالمجموعه  

 ٢٩  هاي پاي تختهپاسخ فعاليت  

 رياضي
  پايه نهم

۱ 



      

  رياضي پايه نهم
  

                                                                                      هامجموعه :مبحث

 

 تر عليرضا نورالدينيدک :تأليف

٣  http://www.darsamoz.com 

  

  
  :داراي کاربردهاي فراوانمعرفي يک مفهوم بسيار مهم و 

  
  
  
  

  
  

  براي نمونه؛ 
},,,,,{به صورت توان را مي 18هاي مثبت عدد ي شمارندهمجموعه 1896321Aهمچنين، .  نمايش داد},{ 32B 

},,{هاي اول و مجموعه شمارنده 1896Cهستند18هاي مرکب عدد  مجموعه شمارنده  .  
  

  .هر مجموعه گروهی از عددها یا اشیاء است: توان گفتمی
  

  :بعلاوه

      ي  عضو مجموعـه   3 عدد   ؛براي نمونه . گوئيم »عضو« به اعداد يا اشياء داخل مجموعهA عـضو آن  4 عـدد   بـوده و 
 : نويسيمنيست؛ پس مي

A3     و      A4  
  ،ويرگول هاآن نوشته و بين »}« و »{«دو آکولاد بين ي يک مجموعه، اعضاي آن را براي نمايش سادهمانند بالا 

  .دهيمقرار مي »  ,« انگليسي
  

  : هاي زير توجه کنيد نمونهبه :مثال✨

},,,,,{                           : برابر است با3 و 4عددهاي صحيح بين ي مجموعه )الف 210123 B  

 :ي اعداد طبيعيمجموعه )ب

},,,,{ 4321 
  

 ---✨---  
   :توجه کنيد

ي عددهاي طبيعي است نماد استاندارد و جهاني براي مجموعه.  
  

  .  بگيريد25 و کمتر از 11تر از ي اعداد اول بزرگ را مجموعهA :مثال✨

  . ضوها نمايش دهيدمجموعه را با نوشتن عاين ) الف
  کدام مورد درست و کدام نادرست است؟) ب

A24    و     A11    و     A21     و      3
15 

  
  خـپاس 

  :مجموعه
ها را با حروف بزرگ مجموعه. شودساخته مي »مجموعه«يک در نظر بگيريم، کنار هم را هرگاه تعدادي شيء يا عدد 

A ،B ،C کنيمگذاري مينام. . .  و .  
  

۱ 
 

  رفي مجموعهمع



      

  رياضي پايه نهم
  

                                                                                      هامجموعه :مبحث

 

 تر عليرضا نورالدينيدک :تأليف
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  :  آيند در مجموعه مي25 و 11بين  اول عددهاي تمام )الف

},,,{ 23191713A  

53چون .   درست بوده و دو مورد ديگر نادرست هستندA21از سمت راست،  )ب
15 مورد آخر صحيح است ، .  

  

 ---✨---  

اي فقط بـا يـک عـضو و سـومي مـشخص      ي مجموعهها مشخص کننده سه عبارت بنويسيد که دوتاي آن) کتاب مشابه( :مثال✨

  . اي با دو عضو باشدي مجموعهکننده

  
 1}{:  برابر است با» پذير باشدها بخشمجموعه عددهايي مثبت كه هر عددي بر آن« )الف

 2}{: برابر است با» عددهاي اول زوج مجموعه «)ب

},{: برابر است با» 6مجموعه عددهاي اولِ فردِ كمتر از  «)پ 53  
  

 ---✨---  
   : دنبالهتشکيلشرط 

  : لازم است،تعدادي شيء يا عدد تشکيل مجموعه دهديک بيان در مورد که براي آن
 

  . باشند»معين« يا »مشخص«  ذکر شده دقيقاًاشياءيا اعداد 
  :يعني

  

  . یا خیر هستدر مجموعهآیا ً، دقیقا معلوم باشد که ی دلخواهِهر شیء یا عددبرای 
 

   : لازم است،عبارت ديگربه 

  .نداشته باشد افراد بستگي ي و سليقهتعيين اعضاي مجموعه به نظر

  :نمونهچند 
 

   :؛ زيراکندمعرفي مي يک مجموعه »٦تر از  کوچکاعداد طبيعي« :عبارت )الف
  . شرط داده شده را داشته و اعضاي مجموعه هستند5 و 4، 3، 2، 1دقيقاً عددهاي 

 

   :؛ زيراکندمعرفي نميک مجموعه  ي»پنج عدد طبيعي«عبارت  )ب
  .قرار ندارندها آنجزء ها  و کدامبوده تاپنجاين  جزء ي طبيعي کدام عددهاعلوم نيستدقيقاً م

  

  کند؟کدام جملات زير يک مجموعه مشخص مي :مثال✨

  .ترين کتاب درسي در پايه نهمسخت )الف
  .تجربي ي رشته1403بندي کنکور سال سه نفر اول رتبه )ب

  
  .كنداين جمله مجموعه مشخص نميپس ستگي دارد، بي افراد به نظر و سليقهسخت بودن درس  )الف

  

 افراد مشخصي هـستند كـه بعـد از آزمـون دقيقـاً معلـوم       هر سالكند، زيرا نفرات اول تا سوم كنكور        اين جمله يك مجموعه مشخص مي      )ب

  .شوندو به جامعه معرفي ميشده 
  

  خـپاس 

  خـپاس 



      

  رياضي پايه نهم
  

                                                                                      هامجموعه :مبحث

 

 تر عليرضا نورالدينيدک :تأليف
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 ---✨---  
  ١٤٠٠ خرداد - يزداستان 

   ) نادرست    درست(. ي يک مجموعه استمشخص کننده» 6تر از دو عدد اول کوچک«عبارت 

  
  نادرست است؛ 

  .  وجود داشته و مشخص نيست كدام دو عدد بايد در مجموعه باشند5 و 3 و 2زيرا سه عدد اولِ 
  

 ---✨---  

  
  )از کتاب(کنند؟  ميمجموعه مشخصمشخص کنيد کدام موارد يک  .١

  سه شهر ايران)    ب                              2سه عدد زوج متوالي با شروع از ) الف
  چهار عدد فرد متوالي)            ث         24هاي عدد شمارنده) پنج عدد بزرگ                    ت) پ

  
  
 
 
 

  )مهم( :توجه کنيد
  :هامجموعهدر مورد ديگر قابل توجه دو مطلب 

 گيريم؛ يعنياعضاي يک مجموعه را متمايز در نظر مي : 
 

  .کنیم و تکرار را حذف میهبار شمردفقط یکآن را باشد،   شدهنوشتهمجموعه عضو تکراری گر در ا
  

   ؛نمونهراي ب
},,{ي مجموعه 353B آن ي نمايش اصلاح شده داراي دو عضو است و},{ 53Bباشد مي.  

 

 ِاهميتي ندارداعضاي مجموعه  نوشتن ترتيب . 

   ؛ونه نمرايب
},,{هاي عبارت cba و },,{ bac کنندتفاوتي نداشته و هر دو يک مجموعه را معرفي مي. 

  
  
  
  

  

   ونه؛نمراي ب
  . است}{ تهيه صورت ب» تر از صفر کوچکعداد طبيعيِي امجموعه«مثبت هستند؛ همگي چون اعداد طبيعي 

  : دتوجه کني

  .  يکي نيست داراي يک عضو بوده و با }{ي مجموعه

  خـپاس 

 پاي تخته

  

  :مجموعه تُهي

  .دهيم نشان مي}{ يا و آن را با نام داشته  »تهي«ي همجموعهيچ عضوي نداشته باشد، که اي مجموعه

  



      

  رياضي پايه نهم
  

                                                                                      هامجموعه :مبحث
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  ي تهي است؟کدام بيان معرف مجموعه :مثال✨

  .2تر از چکاعداد اول کو) پ             .تر از صفراعداد صحيح کوچک) ب            .2تر از اعداد طبيعي کوچک) الف

  
   .1}{:  اين مجموعه يك عضو دارد و تهي نيست)الف

  : شمار عدد صحيح كمتر از صفر داريم بي)ب

 },,,,{ 4321  

  .  خواهد شدبنابراين در اين قسمت جواب  است و 2ترين عدد اول دانيد كه كوچك مي)پ

 ---✨---  
   .کنيممعرفي ميها روش مفيدي براي نمايش مجموعه

  

   :نمودار وِن
  :دهيم؛ به اين صورت کههندسي نمايش ميهاي با استفاده از شکل را هامجموعه، روشدر اين 
 کنيم مي شکل هندسي مثلاً چند ضلعي يا دايره رسميک . 

 نويسيماعضاي مجموعه را داخل آن مي . 

   براي نمونه؛
},,,,{ي مجموعهنمودار ون  52102B است به صورت مقابل:  

  

  . کند را با نمودار ون نشان دهيد مييک مجموعه مشخصهر مورد در زير که  :مثال✨

  .10 و 5ر عدد طبيعي بين چها) ب                        .هشت عدد طبيعي يک رقمي) الف
  . حروف صدا دار زبان انگليسي) پ

  
   . شود نميتشكيلعدد طبيعي يك رقمي وجود دارد، عضوها مشخص نبوده و مجموعه 9 چون تعداد )الف

  : ي بيان شده مجموعه است وجود دارد و در نتيجه جمله10 و 5عي بين  فقط چهار عدد طبي)ب
  

},,,{ 9876  
   

 

  : مشخص هستند  كاملاً و موردپنج اين حروف )پ

},,,,{ uoiea 
  

 ---✨---  

},,,,,,,{هاي مجموعه :مثال✨ 98765431A، },,,{ 7643B و },,,,{ 87521Cرا با نمودار ون نمايش دهيد  .  

  
  :توان نمودار را رسم كردبه آساني مي

 

   
  
  

  خـپاس 

  خـپاس 

  خـپاس 
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  رياضي پايه نهم
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 ---✨---  
  
  

  کند؟ي زير يک مجموعه مشخص مي کدام جمله-۱
  کارکنان داراي تحصيلات دانشگاهي در شرکت سامسونگ) الف
  کارکنان داراي خلاقيت در شرکت سامسونگ) ب

  

  . کند را با نمودار ون نمايش دهيداز موارد زير يک مجموعه مشخص ميکدام هر  -۲
  . 13هاي اول عدد شمارنده) الف
  . 1هاي اول عدد شمارنده) ب
172ي هاي معادلهجواب) پ  x . 

  . شودسه عددي که در پرتاب يک تاس نمايان مي) ت
  

  . ها باشد عضو آن5ي متفاوت بنويسيد که عدد سه مجموعه -۳
  

  :منتخب کتاب

  :دي کننيي هر مجموعه را تعي عبارت نوشته و تعداد اعضا، يکبا هر مجموعهظر  مجموعه و متناکيمتناظر با هر عبارت  - ۱
},,,,{) فال 125642781A10}{)                                     بC 

  5 تر از و کوچک4تر از بزرگ يعي طبيهاعدد) ت             100 تر از و کوچک5  مضربيعي طبيهاعدد) پ
  . باشد 7 که مضرب ي اول دو رقمي عددها)ج     .        قرار دارد7  و4 ني که بي منفحي صحيعددها) ث

  

  . تا عبارت حاصل درست باشددي کامل کني را طوري خاليجاها - ۲
   . . . . . . . . . .  مجموعه را مشخصکي ،» قرار داشته باشد20  و1 ني که بيعيعدد طبپنج «عبارت ) الف
},,,,{ مجموعه) ب 9432 عضو است . . . . . . . . ي دارا .   
},{ مجموعه) پ  0Aعضو است . . . . . . . . ي دارا .   
},,,,{ي  توجه به مجموعهبا) ت 119753A ،عضو5: ميدار  Aياضي با نماد راي ، است . . . . . . . . . .  

  
  

1313  دو عددني بحي صحي عددهايمجموعه - ١ 1717  و را بنويسيد .  
  

  ؟                                            باشدتواند ينم ري از موارد زکيکدام  A ي آنگاه مجموعه،باشددرست  Ax  وx اگر - ٢
  

                                                                                                                   
  

  
  

 )۱ (پاسخ دهيد

  )ويژه علاقمندان( چالش



      

  رياضي پايه نهم
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  .شودبيان و بررسي ميمجموعه دو مي مهم در ارتباط با يهامفين بخش، ادر 
  
  
  
  
  
  
  

  

  .) یک معنی دارند و نمادهای (
 

  :توجه کنيد

  . BA: نويسيم نيست و ميBي  زير مجموعهAبرقرار نباشد، بالا شرط اگر 
 

  :هاي بعدي توجه کنيدبه نمونه
 

},,,,,,,,{ي با توجه به مجموعه :مثال✨ 987654321A،پاسخ دهيد :  

  . بنويسيد که اعضاي آن عدد اول باشندAاي از  زير مجموعه)الف
  . باشند2 بنويسيد که اعضاي آن مضرب Aاي از  زير مجموعه)ب
  . بنويسيد که اعضاي آن مجذور کامل باشندAاي از  زير مجموعه)پ

  
},,,{                                                         :نويسيم هستند را ميAعددهاي اول كه در  )الف 7532B  

},,,{                                 :شوندنوشته مي A در 2 عددهاي مضرب ،ت قبلمشابه قسم )ب 8642C  
  :واضح است كه )پ

},,{ 941D  
  

 ---✨---  

  کدام مورد درست و کدام مورد نادرست است؟ :مثال✨

W           W   

  
  .  درست استW قرار ندارد؛ ولي  هست ولي در W نادرست است، زيرا عدد صفر در Wعبارت 

  

 ---✨---  
  ١٤٠٢ خرداد - آذربايجان شرقي

  کدام مورد از موارد زير درست است؟

  خـپاس 

  خـپاس 

  : زير مجموعه
 Aي هرگاه هر عضو از مجموعه.  را در نظر بگيريدB و Aي دو مجموعه

  :  هم قرار داشته باشد، يعنيBدر 
BxAx  

 

  :نويسيم است و ميB» زير مجموعه «Aدر اين صورت گوئيم 

BA     يا     BA  

B 

A 

۲ 
 

  زير مجموعه



      

  رياضي پايه نهم
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  0                                                      15                             

  
  )مورد چهارم(. : واضح است كه هر عدد طبيعي، صحيح هم هست و بنابراين

  

 ---✨---  

   چرا؟؟ صحيح استB2عبارت آيا .  باشدAي  عضو مجموعه2 و عدد BAفرض کنيد  :مثال✨

  
  .  قرار نداشته باشندBي  در مجموعهA باشد، ولي برخي ديگر از عضوهاي Bي  عضو مجموعه2خير، زيرا ممكن است عدد 

  

 ---✨---  
  : مثال قبلي استدلالدر ادامه

 

  )مهم( :توجه کنيد
   :توان اشاره کردميزير  مهم مطلب در اين صورت به ،BAاگر بدانيم 

 : د؛ اما هم باشنBي  در مجموعهAاعضاي ممکن است بسياري از 
  

  .ندارد قرار B هست که در Aلااقل یک عضو در 
 

 : را ببينيدمقابلشکل 

  

   :اي ديگرنمونه
},,,{هاي مجموعهبراي  4321A و },,,,,,,{ 98765432B ، چونA1ولي ، است B1.   

   :در نتيجه
  ).هستندنيز  B در Aولي ساير عضوهاي  (. صحيح استBAعبارت  ،در اين نمونه

  : نتيجه

  ؛ Aي دلخواه براي هر مجموعه
  .ست استدرهمیشه  A ی رابطه

  : زيرا
  .  عضوي ندارددانيم ميولي  نباشد؛ A يافت شود که عضو  باشد، بايد يک عضو در Aاگر 

 

  :  رو ببينيد را در نمودار ون روبهC  وA ،Bي سه مجموعه :مثال✨

  
  . دو مورد زير را بررسي و کنترل کنيد

  : موارد زير همگي درست هستند) الف
C},{ },{C    و   72 AC    و   73     و    AB   

  :  هستندنادرستزير همگي موارد ) ب
A},{ },{B    و   72 AC    و   74      و     A}{1  

  

  خـپاس 

  خـپاس 

B 

A 

٩ 

١ 
٢ 

٥ B 
٣ ٧ 

٨ 
٦ 

٤ 

A 
C 



      

  رياضي پايه نهم
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 ---✨--- 

},{هاي مجموعه تمام زير :مثال✨ aA 2را بنويسيد .  

  
  :نويسيمهاي ممكن را ميهي مجموعهمه

},{}{}{}{ aa 22  
  .  زيرمجموعه دارد4ي داده شده  مجموعهپس

  

 ---✨---  
   :توجه کنيد

 ـ    کوچـک ميـشه  ه. ( درست استAي  براي هر مجموعهAAي بينيد، رابطهکه در بالا هم مي  چنان تـرين  زرگتـرين و خـودِ مجموعـه، ب
  .)شودزيرمجموعه محسوب مي

  
  .مجموعه هستندنيز گاهي برخي از اعضاي يک مجموعه، خودشان 

  
  

253هاي صحيح معادله مجموعه جواب: A (يدو مجموعههاي  تمام زير مجموعه.٢  x( و  }}{,,{ 321B 
  .را بنويسيد

  
  
 
  
  
  
  

  
  

  :شود معرفي ميدو مجموعهارتباط با  در  مفهومي ديگر،در ادامه
  

  
  
  
  
  
  
  

  خـپاس 

  : هاي برابرمجموعه
  :  کاملاً يکسان باشند، يعنيB و Aي هرگاه اعضاي دو مجموعه

BxAx   
  :نويسيم گفته و مي»مساوي« يا »برابر«در اين صورت، دو مجموعه را 

BA   
  

 پاي تخته



      

  رياضي پايه نهم
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   :توجه کنيد

AB و BAهاي  هنگامي برابرند که عبارتB و Aهاي مجموعه هر دو درست باشند .  
   :نتيجه

BAعبارت  دو مجموعه هست که در ديگري قرار نداردلااقل يک عضو در يکي از «:  به اين معني است که.«   
  

  .  شودتا تساوي درستدر جاهاي خالي عددهاي مناسب قرار دهيد  :مثال✨

}
)(

,/,,{},,,{
16
320994

12
5
13

3


  

  
  :ي سمت چپ هست، بايد در سمت راست هم باشد در مجموعه3چون عدد 

33    . است٣  عددجای خالی سمت راست
9   

4ي سمت راست عدد در مجموعه
27

4
27

16
3 3






 4 وجود دارد و در نتيجه جاي خالي سمت چپ بايد )(

  .  باشد27

   :توجه کنيد
  . ي عضوها در دو مجموعه مشترک هستندبقيه

  

 ---✨---  
  ١٤٠٠ خرداد -گيلاناستان 

ي طوري پيدا کنيد که دو مجموعه را y و xمقادير  53 ,y و  71,x باشندبرابر  .  

  
  : واضح است كه بايد داشته باشيم

43773  yy       61551       و  xx 
  

 ---✨---  

اگر  :مثال✨ 12,,yxA  و  322 ,, xB مقادير  باشندبرابر ي دو مجموعه ،x و yدست آوريد را به.  

  
 در هر دو مجموعه مشترك است، دو عضو ديگر را با هم برابر قرار داده و 2كه عدد با توجه به اين.  يكسان باشندB و Aبايد عضوهاي 

  : كنيمدست آمده را حل ميهب يهامعادله

2
112  xx  

2
532

13 2
1

 


yyyx
x

 
  

 ---✨---  
   :نمايش نمادين

  :ي اعداد طبيعي را در نظر بگيريد مجموعه.است  رياضي)نماد ( به زبان،هانمايش مجموعهي مهم براي روش
 

},,,,{ 4321  

  خـپاس 

  خـپاس 

  خـپاس 



      

  رياضي پايه نهم
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  :پرکاربرد آني دو زيرمجموعهاهيم خومي
 

},,,{  اعداد طبيعي زوج 642E          فرداعداد طبيعي          و  },,,{ 531O  
  

  : صورت زير نوشت را بهEتوان عضوهاي  است، مي2چون هر عدد زوج مضرب . را به صورت نمادين بنويسيم

 ,,,,,, 322212642   
,,,,که در آن بوده  k2 به صورت E هايعضوالگوي که بينيد يم 4321kبه عبارت ديگر.  عددي طبيعي است 

  :توان به صورت زير نوشت را ميEي مجموعه
 

} kk |{} 2k عددي طبيعي|{ kE 2  
 

  .) عددي طبيعي باشدk، به شرطي که k2 برابر است با مجموعه همه عضوهاي به صورت E :شودخوانده مي(
  

   ؛طور کاملاً مشابهبه
,,, اعداد طبيعي فرد   :توان به صورت زير نوشت را مي531

  

} kk |{} 12k عددي طبيعي|{ 12  kO   ,,, 132122112  
  

  .ي اعداد حسابي را با نماد رياضي بنويسيدمجموعه :مثال✨

  
},,,,{ي اعضاي مجموعه 3210W تر هستند واحد كوچك1 از اعداد طبيعي:  

 

      ,,,,,,,,,,
43210
151413121143210



  
 

  :نويسيمدر نتيجه مي.  عددي طبيعي استk  در آن است كه1k به صورت Wپس هر عدد در 
 

} kkW |{ 1  
  

 ---✨---  

  
  .هاي زير را با نماد رياضي بنويسيدمجموعه .٣

},,,,,{ )الف 169410                           ب( },,,,,{ 2415830  
  
  
  
  
  

  :معمولاً روند برعکس بالا را نياز داريم
  

{ي مجموعه )از کتاب( :مثال✨ nnA |{   .  را با عضوهايش مشخص کنيد35

  
  خـپاس 

  خـپاس 

 !پاي تخته 



      

  رياضي پايه نهم
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35كافي است عددهاي طبيعي را در الگوي  nجايگزين سازيم :  
 

183353  )(n            133252  )(n            83151  )(n  
             283555  )(n            233454  )(n  

 

  :شودنهايت ادامه دارد و مجموعه به صورت زير نوشته مياين روند تا بي
 

},,,,,{ 282318138A  
  

 ---✨---  

  . مشخص کنيدءرا با نوشتن اعضا هاي زيرهر يک از مجموعه :مثال✨
 

الف(   xxA |{9  }, 22  x }|{ ب(                        WxxB  12  

پ(  


 x
x
x

C |{ 17
2

 }, 52  x  

  
   :دهيم قرار ميx را جاي 2 تا 1عددهاي صحيح از بايد  )الف

 

},,,{,,)(,)( 1890929190919  A  
12 را  از ابتدا در عبارت W عددهاي ،مشابه قسمت قبل )ب x به جاي xدهيم قرار مي:  

},,,,{,)(,)(,)(,)(  830113121110 2222  B  
  . هم پايان نداردBي  بي پايان هستند و بنابراين مجموعهWتوجه كنيد كه عددهاي 

 

  :دهيم قرار ميx را جاي 5 و 4، 3 ، 2، 1 عددهاي طبيعي فقط )پ

},,,,{
)(
)(

,
)(
)(

,
)(
)(

,
)(
)(

,
)(
)(

34
25

27
16

20
9

13
4

6
1

157
5

147
4

137
3

127
2

117
1 22222




C  
  

 ---✨---  
  

  

,{                              :ي مقابل را با نوشتن اعضاء مشخص نماييد مجموعه.٤ 12  x xxA :{ 2 

  
  
  
  
  

  
  
  

  : ي زير را بنويسيدهاهاي هر يک از مجموعهتمام زيرمجموعه - ۱
  }{,, cba  

  },{,, 2121  

  خـپاس 

 پاي تخته

 )۲ (پاسخ دهيد
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  : ها را تعيين کنيدمجهولات موجود در مجموعه.  برابرندB و Aهاي در هر يک از موارد زير، مجموعه - ۲
 },,{ 352nmA  و },,{ 3521  nB . 

 },{ 51 xA و },{ 34  yB . 
  

},{}{در تساوي  - ۳ mxx    .  را بيابيدm، مقدار 25325
  

  :  را بيابيدy و xاز تساوي زير مقدير  - ۴

   8347 ,}{,},,}{ yxyx   
  

  : هاي زير را با استفاده از نمادهاي رياضي بنويسيدمجموعه - ۵
 21A ي عددهاي طبيعي فرد بينمجموعه ٦ و    

 },,,,{ 18141062B   

 },,,,{ 251694D   

  : هاي زير را بنويسيداعضاي هر يک از مجموعه - ۶
  kkA :{ 13  }, 53  k  

 


 x
x

x
B |{ 2

2

1
 }, 24  x  

  :  را به دو صورت زير بنويسيد18هاي عدد عليهي مقسوممجموعه - ۷
  با نوشتن اعضاء 

  با استفاده از نمادهاي رياضي 
  

  ادرست است؟ کدام مورد درست و کدام مورد ن - ۸
   

  

 }{1  

  اگرA باشد، آنگاه Aبرابر تهي است . 

  اگرBA و Aa باشد، آنگاه Ba . 
  

  .  ه صورت صحيح نمايش دهيد را در يک نمودار ون ب و W ، ،هاي مجموعه - ۹
  

  :منتخب کتاب

},,,,{ي مجموعه - ۱ 21012 A؟ برابر استري زيها از مجموعهکي کدام .ديري را در نظر بگ  

},|{,},|{,},|{ 1112 42  xAxxDxAxxCxAxxB 
  

CB و BA  کهي به طورديسي بنوC و A ،Bه مجموعه مانند س - ۲  .گرفتجهيتوان نتي مايآ  :CA؟  
  

  : دي کن مشخصلي را با ذکر دلريز يهاعبارتدرستي يا نادرستي  - ۳
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  .  استاي گوي عدد،يهر عدد حساب) ب.                        استي حسابي عدد،اي هر عدد گو)الف
  . هستندحي عدد صح،اي از اعداد گويبعض) ت.                             استاي عدد گو،حيهر عدد صح) پ

  

  
  

}},,,...{{ي مجموعه) الف 321A ؟ داردزيرمجموعه چند                                             
  

}|{ي مجموعه) ب yxA yx 312 3   عضوهايش به صورت ساده نمايش دهيدرا با نوشتن  .                                             
  

  )ويژه علاقمندان( چالش
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  :اشتراک
  : ها آن»اشتراک«، B و Aي براي دو مجموعه

  . قرار داشته باشندB و هم در Aي تمام اعضايي است که هم در مجموعه
  

-مي بنابراين با نماد رياضي. دهيم نشان ميBAاين مجموعه را به صورت 

  :توان نوشت
}Bx و AxxBA  |{  

  

B 
A 

B A 

  
  

  

   : اولين روش. شويم آشنا ميجديدي يهامجموعهبراي ساخت هايي روشبا در اين بخش، 
  
  

  
  
  
  
  
  
  
  

ــال✨ ــر  :مث },,,{اگ 4021A و },,{ 420B و },,{ 613 Cــه ــاي ، مجموع  را CA و BA ،CBه

 .مشخص کنيد

  
  :نويسيمها را در هر حالت ميعضوهاي مشترك مجموعه

},,{},,{},,,{ 4204204021   BA  
  :طور مشابهبه

 

}{},,{},,,{ 16134021  CA      و       },,{},,{ 613420 CB 
  

 ---✨---  
  ١٤٠٢ خرداد -هاي استان تهرانشهرستان

,{اگر  3x xxA |{ },,,{ و 1 7532Bي  باشد، مجموعهBAرا با اعضاء مشخص کنيد  .  

  
},,{به آساني  432Aشود و در نتيجه نوشته مي :  

},{ 32BA  

 ---✨---  
   :خواص اشتراک
   :توان اشاره کردزير ميي سادهرد ا مو بهB و Aهاي در مورد مجموعه

 

 ر همان مجموعه است براب،اشتراک هر مجموعه با خودش :                          AAA  

 اي عضو مشترک نداردواضح است که تهي با هيچ مجموعه:                         A 

  اگرBAيعني  تري کوچکمجموعهها برابر  باشد، اشتراک آنAاست : 
 

ABABA    
ABدر مثال قبل  :نمونه( در نتيجه بوده و  BBA شده است .(  

 

  خـپاس 

  خـپاس 

۳ 
 

  هاجبر مجموعه
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  : اجتماع
  :  نشان داده و آنBA، اجتماعشان را با B و Aي براي دو مجموعه

  

  .د قرار داشته باشنB يا Aشامل تمام اعضايي است که لااقل در يکي از 
  

  :توان نوشتبنابراين با نماد رياضي مي
 

}Bx يا AxxBA  |{  

   :حالت ويژه

 :گويند »مجزا«يا  »جدا از هم«ها را ممکن است دو مجموعه عضو مشترک نداشته باشند که در اين صورت آن

  

BA  
   ؛نمونهراي ب

  :، مجزا هستندE و اعداد طبيعي زوج O اعداد طبيعي فرد هايمجموعه

EO  
 

  :شودعمل ديگر بين دو مجموعه به صورت زير بيان مي
  
  

  

  

  

  

  
  

   :توجه کنيد

  : آيد و البته ميدستهب از کنار هم قرار دادن اعضاي دو مجموعه BAي مجموعه
  

  .شوندتکراري فقط يک بار نوشته مياعضاي در اجتماع، 
  

},,,{اگر  :مثال✨ 4021A و },,{ 420B و },,{ 613 Cهاي ، مجموعهBAو  )( CAB  را مشخص 

 .کنيد

  
  :نويسيمها را در هر حالت كنار هم ميعضوهاي مجموعه

 

},,,{},,{},,,{ 40214204021   BA  
}{، چون طور مشابهبه 1CAاست :  

},,,{}{},,{)( 42011420   CAB  
  

 ---✨---  

  درست و کدام نادرست است؟با توجه به نمودار روبرو، کدام  )از کتاب( :مثال✨

)()                   بCA) الف BAC پ                   (CBA )(    
)() ت BA4ث              ()( BA4    

  
  خـپاس 

  خـپاس 

A B 

C 

٥ ٣ 
٤ 

٢ 

١ 

B 
A 

B 
A 
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B 

A 

  : تفاضل
  :  نشان داده و آنBA  را باA از Bي تفاضلِ مجموعه

 

  .  قرار ندارندB ولي در ، هستندAشامل تمام عضوهايي است که در 
 

  :توان نوشتبا نماد رياضي مي

}Bx و AxxBA  |{  
  

    .                قرار نداردBA در 1 است، ولي C1ست است؛ چون در نا)ب                              .   ست استدر )الف

  . ست استدر )ث    .                                ست استدر نا)ت.                                    ست استدر )پ
  

 ---✨---  
   :خواص اجتماع

  :توان اشاره کردرد زير مياموبه ها اجتماع مجموعهدر مورد 
 

 برابر همان مجموعه است، هر مجموعه با خودشاجتماع  :                             AAA  

  اثر است بي مجموعهروي آناي مجموعهر تهي با هاجتماع واضح است که :      AA   
 

  اگرBA ،يعني تري بزرگمجموعهها برابر  آناجتماع باشد Bاست :  

BBABA    
AB تر،مثال قبلدو در  :نمونه( بنابراين بوده و  ABA شده است .(  

  

  : دهد نشان مي رااي ديگربا مجموعه مجموعهيک اعضاي اختلاف مفهوم بعدي، 
  

  

  
  
  
  

   :به صورت مشابه

ABي مجموعه  نيز شامل اعضايي است که در B بوده ولي در Aنيستند  .  
  
  

  
  

   ٤٠١٤ خرداد -نهايي كشوري

  :با توجه به نمودار ون داده شده
  .دي را کامل کنها ي تساو)الف

BA                     BA  
( ي از نمادهايکي  يبه جا) ب   :                     ديرا قرار ده) ,,,

BA  5 

  
},{:   نباشندB بوده و در Aعضوهايي كه در  )الف 21 BA  

  خـپاس 

B A 

A B 
٤ ١ 

٣ ٢ ٥ 

B A 
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  : چون بين دو مجموعه عضو مشترك نداريم

BA 

  . BA5واضح است كه  )ب
  

 ---✨---  

  توجه به نمودار مقابل؛با  :مثال✨

   .ي زير را با اعضايش مشخص کنيد مجموعه)الف

CBA )(   
  .قرار دهيد)  يا  ، ،( داخل مربع علامت مناسب )ب

A   }{9                            B  5   

  
  : بينيد كهدر شكل مي )الف

},{ 95C      و       },,{ 972BA  

  :  نباشندC باشند ولي در BA است كه در جواب عضوهايي

},{)( 72CBA  
  .B5: نويسيم قرار نداشته و ميB در 5ولي عدد . A}{9 هست، پس A عضو  9 چون )ب

  

 ---✨---  
  ١٤٠٠ خرداد - اصفهاناستان 

BABي مجموعه )( رو هاشور بزنيده را در نمودار روب .   
  

  
ABبايد بين   و B،شترك را هاشور هاي م قسمت

AB كه همان مبزني خواهد شد  :  

  

  

  
 

 ---✨---  

  .  را تشکيل دهيد -W و - و  -هاي مجموعه )از کتاب( :مثال✨

  
  : شوندتمام موارد به آساني نوشته مي

},,,,{ 3210 -          }{ -         }{0-W  
  

 ---✨---  

  خـپاس 

  خـپاس 

  خـپاس 

A B 

A B 

A B 

C 

٧ ٢ 
٩ 

٥ 
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},,{اگر  .٥ 321A و },,{ 153Bهاي زير را با اعضايشان مشخص کنيد، مجموعه.  

 )( BAB   
 )()( BABA   

  
  
  
 
 
  : نمودار ون مقابلبا توجه به  :لمثا✨

  :  در جاهاي خالي نماد مناسب قرار دهيد)الف
 

 CB  },{ 12       و       C  1  
 

  : مشخص کنيدبا نماد نوشته و زير را ي بيان شدهي  مجموعه)ب
 

  . نباشندC و A  هر دوي ولي در، بودهBي که در عضوهاي

  
  : هاها و عضوهاي موجود در آنبا توجه به مجموعه )الف

 

CB },{  C1      و       12

  :  هستند را حذف كنيمC و Aهر دوي را در نظر گرفته و تمام عضوهايي كه در Bي بايد مجموعه )ب
 

 
},,{}{},,,{

},{},,{},,,{)(

31213112
311223112


 CAB  

  

 ---✨---  
  : ي بعد را پاسخ دهيد، نمونه مناسببا رسم نمودار

  

  
 نفر هم ورزش نکنند و هم عضو 2اگر .  نفر عضو کتابخانه نيستند21کنند و  نفر ورزش نمي18 نفره، 42در يک کلاس  .٦

  کنند و هم عضو کتابخانه هستند؟ کتابخانه نباشند، چند نفر هم ورزش مي
  
  
 
  
  
  
  

  خـپاس 

A 

١ 

١-  ٢ ٢- 
٣ 

٣- 

B 

C 

 پاي تخته

 ۵: جواب

 پاي تخته
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},,{اگر  - ۱ 321A و },,{ 542B و },,{ 153Cهاي هر کدام را هاي زير و تعداد زيرمجموعه، هر يک از مجموعه
  : تعيين کنيد

 )( CAB    

 )()( ACCB     

 )()( BCAB     

 )()( CBBA     
  

  : ، عبارات زير را ساده کنيدBAدانيم اگر ب - ۲
 BA   
 BA   
 BA   
 B   
 A   

  

},,{: فرض کنيد داشته باشيم - ۳ 31 mA  ،}, 72  n nnB },,{ و }| 654C . مقدارm را طوري بيابيد که 
  : تساوي زير درست باشد

ABC   
  

  آيا عبارت زير همواره درست است؟  - ۴

)()( BABBA     
  

 . هاي بالاي هر کدام هاشور بزنيدي زير را در شکلهاي داده شدهمجموعه - ۵
  

 
  
  
  

)()( BABA                          )(])([ ABCBA   
  

  : هاي زير را هاشور بزنيدهاي مناسبي رسم کنيد و مانند تمرين قبل، مجموعهشکل - ۶
 ABA )(    

 )( BAA    

 )()( BACB    

 CBA )(   

A B 
A B 

C 

 )۳ (پاسخ دهيد
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  :منتخب کتاب

},,,,{ يها  عهمجمو -۱ 98642A  ،},,,,{ 93751B و  },,,{ 111071C    از مجموعـه    کي سپس هر    .ديري را در نظر بگ 
  :دي مشخص کنشاني را با عضو هاري زيها

)()()               ب    CB) الف CBCA                پ   (CBA )(   
 A)                    ثC) ت

  

  . دينادرست را مشخص کنيا  درست يها عبارتمقابل،با توجه به نمودار  - ۲
ABABA) الف  )()(                
)()(},,{) ب 621 ABBA                 
)()() پ ABnBAn     

  
  

  
  

)()(ي مجموعهتعداد عضوهاي  ،رو روبهبا توجه به شکل) الف ACBA    را
                                             . تعيين کنيد

  

  

 دو  چنـد نفـر تنهـا بـه    ، نفر باشـد 21  ورزش علاقه دارندکي که تنها به  يداد افراد  اگر تع  زير،با توجه به نمودار     ) ب
  ؟                                           ورزش علاقمند هستند

  

  

  
  
  
  

A ٢ ٤ ١ 

٩ 
٣ 

٧ 

B 

٥ 

٦ 

  )ويژه علاقمندان( چالش

8 

 الواليب فوتبال

 تنيس

7 5 

3 
2m 

13 m 
12 m 

٦ A 
B 

C 

٥ 
٣ 
٤ 

١ 

٢ 

٧ 
٨ 

٩ 
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  : محاسبه احتمال
  :کنيم نشان داده و به صورت زير محاسبه ميAP)( را با Aاحتمال رخ دادن يک پيشامد 

  

)(
)(

)()(
Sn
An

APAP   

  
  
  

},,,,,{ي مجموعه 93210 A  نويسيم و به همين دليل مي عضو استدهداراي:  

10)(An  
   :يعني

  .دهد را نشان میAی ای مجموعهوهعضتعداد  ،An)(نماد 
  

  ١٤٠٣ خرداد -نهايي كشوري

  . با توجه به نمودار ون مقابل، جاهاي خالي را کامل کنيد
}{ AB)  ب             }{BA)   الف  

)( BAn )  پ  

  
  :ايمچه گفتهطبق آن

 

}{ 8 AB     و       },{ 30BA  
 

},,,,{چون  83054 BA ،5 :در نتيجه است)( BAn .  
  

 ---✨---  
با دقت ها با استفاده از مجموعه را  و روش محاسبه احتمال،در اين بخش. ايمال قبل ديدهرا سي آن  و محاسبهمفهوم احتمال 

  .خواهيم کردو بررسي بيشتري معرفي 
  

   :چند مفهوم
  : پرتاب يک تاس را در نظر بگيريدثلاً م،.)نتیجه قبل از انجام نامشخص باشد: يعني (يک آزمايش شانسي

 

 م اين آزمايش را با ي تمام نتايج ممکن در انجامجموعهSمثالبنابراين در اين . دهيم نشان مي: 

},,,,,{ 654321S  
  .  نام دارد»ايفضاي نمونه« Sي مجموعه

 

        را داخل    حالت مطلوب  هراعضاي  . است) مطلوب( مورد نظر     خاصِ هاياتفاقبرخي  در هر آزمايش، هدف تعيين احتمال 

  :در نتيجه. گوئيم »پيشامد تصادفي«يا  »پيشامد«يک مجموعه نوشته و به آن يک 

 ».هستند S ی زیر مجموعهپیشامدهای همه«
  

  
  
  
  

  خـپاس 

 هاي مطلوبتعداد حالت

 تعداد کل حالات

۴ 
 

   و احتمالمجموعه

٤ 
B A 

٥ 

٠ 

٣ 
٨- 
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  براي نمونه؛ 
- و حالـت 6ها  تعداد کل حالت.)۱۴۰۳ خرداد -سؤال نهایی(کنيم احتمال آمدن عددي اول در پرتاب يک تاس را حساب مي      

},,{هاي مطلوب    : مقدار احتمال.  است532

2
1

6
3   

  

   ٤٠١٤ خرداد -نهايي كشوري

 کيرس در  فاجي خلرستاني نهم از دبهي کلاس پا3  هشتم وهي کلاس پا 4،   هفتم هيکلاس پا  5
آمـوزان بـه       اردو بـا مـشارکت دانـش       ي کارها يار است تمام  قر .اند   شرکت کرده  يحي تفر ياردو

 کـلاس   کي چقدر احتمال دارد     ، برپا کننده چادرها   مي ت نيي تع ي برا . انجام شود  يکش  صورت قرعه 
  ؟ نهم انتخاب شوديهيپا

  
12345: هاكل انتخابتمام  است3هاي مطلوب  و تعداد حالت  .  

  : بنابراين

4
1

12
3123 

)(
)(

)()(,)(
Sn
An

APSnAn  

 ---✨---  

3در پرتاب يک تاس، احتمال اين که عدد رو آمده اول باشد، برابر  :مثال✨
   ) نادرست   درست(.  است1

  
  : رست است، چونناد

2
1

6
3532654321  )(},,{,},,,,,{ APAS  

  

 ---✨---  

  :که عدد ظاهر شدهمطلوب است احتمال آن. کنيميک تاس را پرتاب مي :مثال✨

  .دو رقمي باشدعدد اول ) پ                      . باشد5تر از کوچک) ب                        . باشد5مضرب ) الف

  
},,,,,{ي مجموعه 654321Sكنيم را در نظر گرفته و توسط آن هر پيشامد را تعيين مي :  

 

  :  استخودش باشد، 5 كه مضرب Sتنها عددي در  )لفا

6
15 

)(
)(

)(}{
Sn
An

APA  

  :  هستندS كه در 5تر از كوچكاعداد  )ب
 

3
2

6
44321  )(

)(
)(

)(},,,{ BP
Sn
Bn

BPB  

  :  دو رقمي نيست و بنابراين پيشامد اين قسمت تهي استSهيچ عددي در  )پ

06
0  )(

)(
)(

)(}{ CP
Sn
Cn

CPC  

  خـپاس 

  خـپاس 

  خـپاس 
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 ---✨---  
  . . . به صورت مشابه انجام دهيد 

  
  

از ظرف ) شانسي(يک کارت به صورت تصادفي .  قرار دارد15و . . . ، 3، 2، 1هاي  کارت با شماره15در ظرفي  .٧
  : احتمال آن که عدد روي کارتآن تعيين کنيد ا نوشته و توسط  رSي مجموعه. کنيمخارج مي

   .دو رقمي باشد) الف
  .  باشد10 و 5بين ) ب
  . عدد اول فرد باشد) پ

  

  
  
  

  
 و Sي مجموعـه هـايي لازم اسـت    ؛ در چنـين حالـت     شـود ظـاهر مـي    بيـشتر حتي   يا   نتيجهنوع  دو  ،  آزمايشبا انجام   گاهي  

  . بعدي توجه کنيدثالدو ماي در فضاي نمونهتفاوت به .  بنويسيم و مناسب خاصيپيشامدهاي آن را به صورت
  

  :شود چنين نوشته ميSي  مجموعه،در پرتاب يک سکه :مثال✨

  S} ر,پ {
  . ي پشت سکه است نشان دهنده»پ«ي ظاهر شدن روي سکه و  نشان دهنده»ر«که در آن 

  

 ---✨---  

  . را تشکيل داده و احتمال موارد زير را محاسبه کنيدSي مجموعه. ايمسکه را پرتاب کردهدو فرض کنيد  :مثال✨

  .يک سکه پشت بيايدفقط  )ب                           . هر دو سکه رو بيايد)الف

  :توجه كنيد
  

  .ی دومی سکهنتیجه و ی اولی سکهنتیجه: هربار این آزمایش انجام شود، دو نتیجه مشاهده خواهد شد
  

  : نشان خواهيم دادزير به صورت Sظاهر شده باشد؛ اين نتيجه را در ي دوم پشت اول رو و در سكه يفرض كنيد در سكه
 

  )ر , پ( 
  :نددهميرا تشكيل  Sبه صورت زير بنابراين تمام حالات ممكن 

 

4 )(Sn     })ر,ر (,)ر,پ (,)پ,ر (,)پ,پ({S  
  :حالتي كه هر دو سكه رو آمده باشد، فقط يك حالت است )الف

4
1

)(
)(

)(
Sn
An

AP    })ر,ر({A   

  :نويسيمكه فقط يك سكه پشت بيايد را ميپيشامد آن، Sبا توجه به  )ب
 

  خـپاس 

 پاي تخته

5: جواب
15 و 2

3 و 4
1  
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2
1

4
2  )(

)(
)(

)( BP
Sn
Bn

BP   })پ,ر(,)ر,پ({B   
  

 ---✨---  
   :مودار درختين

 »نمودار درختـي  « از   استفادهدهند،  نتيجه را نشان مي   يا چند    هنگامي که اعضاي آن دو       Sي  مجموعهروشي آسان براي نوشتن     
  :شودونه، وقتي دو سکه پرتاب مينمراي ب. استبه صورت زير 

  

 تواند رو يا پشت ظاهر شودي اول ميسکه : 

  
  
  

 

 ي دوم ممکن است رو يا پشت ظاهر گردددهد، سکهميي اول رخ در هر يک از دو حالتي که براي سکه : 

  
  
  
  
  

   : کهبينيدمي
  .کندرا مشخص مييا پيشامدهاي مورد نظر  S تمام عضوهاي ،)چپ به راستاز (ها ريشه به سمت برگ از حرکتِ

  

  . کنيمميپرتاب زمان همرا تاس سکه و يک يک  :مثال✨

  .را بنويسيدهاي ممکن تعداد حالت) الف
   ظاهر شود چقدر است؟فردکه سکه رو و تاس عدد احتمال آن) ب
  که سکه پشت بيايد چقدر است؟احتمال آن) پ

  
البته  ( از نمودار درختي استفاده كنيدSتوانيد براي نوشتن عضوهاي مي )الف

   :)تر بوده و اجباري نيستاستفاده از نمودار درختي براي فهم ساده
  

  S})1,ر (,)1,پ (,)2,ر (,)2,پ (,)3,ر (,)3,پ (,
   )4,ر (,)4,پ (,)5,ر (,)5,پ (,)6,ر (,)6,پ({

  

  .12)(Sn:  عضو است؛ يعني12 داراي S كه بينيدمي
  

  :نويسيم را مي اين قسمتهاي مطلوبِحالت S ي مجموعهبا نگاه به )ب

  A})1,ر (,)3,ر (,)5,ر({

   :در نتيجه

4
1

12
3 )(AP  

  خـپاس 

 سکه اول

 ر

 پ

 ر

 پ
 ر

 پ

 سکه است

١ 

٢ 

٣ 

٤ 

٥ 

٦ 

 ر

 پ
 ر

 پ
 ر

 پ
 ر

 پ

 ر

 پ

 ر
 پ
 ر

 پ

 سکه دوم سکه اول

 )ر,ر( 

 )ر,پ( 

 )پ,ر( 

 )پ,پ( 

 کل حالات
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  :تواند ظاهر شود، ولي سكه فقط پشت قبول استتاس هر عددي ميبراي توجه كنيد كه در اين قسمت  )پ

  B})1,پ (,)2,پ (,)3,پ (,)4,پ (,)5,پ (,)6,پ({
  :در نتيجه

2
1

12
6 )(BP  

  

 ---✨---  
  . . . نوبت شماست 

  
  

  :  زير را بيابيدحتمال موارداو را تشکيل داده  Sي مجموعه. کنيمرا با هم پرتاب مي دو تاس .٨
  .هر دو عدد ظاهر شده فرد باشند) الف
  .  باشد6تر از جمع دو عدد ظاهر شده کوچک) ب
  .تر باشدعددِ تاس اول از عددِ تاس دوم کوچک) پ

  
  

  
  
  
  
  

  ١٤٠٠ خرداد - آذربايجان شرقي

   باشند؟ 3 دو عدد رو شده مضرب اگر تاسي را دو بار بيندازيم، چقدر احتمال دارد هر

  
S 3666 داراي حالات مطلوب.  عضو است:  

}),(,),(,),(,),({ 66366333A  
  : در نتيجه

9
1

36
4 )(AP  

  

 ---✨---  
  
  
},,,,{ي از مجموعه - ۱ 16321 چقدر احتمال دارد. کنيم يک عدد به تصادف انتخاب مي:  

  .عدد انتخاب شده مضرب پنج باشد) الف
  . عدد انتخاب شده دو رقمي باشد) ب

  

  . اي داراي سه فرزند استخانواده - ۲
  . مربوط به جنسيت فرزندان را بنويسيدSي با رسم نمودار درختي، مجموعه) الف
  .چقدر احتمال دارد که فقط يک فرزند دختر باشد) ب

  خـپاس 

 پاي تخته

4به ترتيب : جواب
18 و 1

12 و 5
5  

 )۴ (پاسخ دهيد
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  .چقدر احتمال دارد که لااقل يک فرزند دختر باشد) پ
  .چقدر احتمال دارد که تعداد دخترها از تعداد پسرها بيشتر باشد) ت

  

  . کنيمدو تاس را با هم پرتاب مي - ۳
  . را بنويسيدSي مجموعه) الف
  .حتمال دارد هر دو تاس عدد اول بيايندچقدر ا) ب
  .تر بيايدچقدر احتمال دارد عدد تاس اول از عدد تاس دوم کوچک) پ
  . باشد9ها برابر چقدر احتمال دارد مجموع دو عدد تاس) ت

  :منتخب کتاب

 ـني از ايتصادفهره را  ميک   اگر   . سبز وجود دارد   ي مهره 5  و ي آب ي مهره 4،   قرمز يهره م 3اي  در جعبه  -۱  ،مي جعبه خارج کن
  :چقدر احتمال دارد

  . سبز باشدايقرمز هره  منيا) پ.                  مهره سبز نباشدنيا) ب.                باشدي مهره آبنيا) الف
  

  :  چقدر احتمال دارد،)ميندازيهم ب و قرمز را با آبي  دو تاساي( ميندازير ببا را دوسي اگر تا - ۲
  . مثل هم باشدرو شده، دو عدد ) ب.                              اول رو شود، عدد هر دو بار)الف
  .  باشد7 مجموع دو عدد) ت.                      دنباش 3مضرب دو عدد رو شده، ) پ

  
  
  

)(/20 اگر - ١ AP8  و)(An5  و)(Bnمقدار  باشد ،)(BP را حساب کنيد .                                             
  

 5  آن شـامل عـرض  و 8  طـول اتـاق شـامل   . شده استدهي پوش مربع شکل  يهاي که کف آن از کاش     مي دار ياتاق -٢
 اتاق  يها کناره اي، کاشيِ کنج ي    کاش نيکه ا  احتمال آن  ،مي انتخاب کن  يها را به طور تصادف    ي از کاش  يکي اگر   . است يکاش

                                             . را حساب کنيد ،باشد
  

  
  

  
  
  
  
  

  )ويژه علاقمندان( چالش
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  نامهپاسخ
  هاي پاي تخته فصل اولفعاليت

  

  . ها مشخص هستنداعضاي آنو تابع ) ت ( و)الف( موارد فقط - ۱
  :)ث(و ) پ( و )ب (هايولي در قسمت

  .ها به سليقه افراد بستگي دارداعضاء آن
  

  :  مشخص گرددآنکنيم تا ، ابتدا معادله را حل ميAي در مورد مجموعه - ۲

13
333523253 


 xxxx 

}{پس  1Aي  بوده و داراي دو زيرمجموعه و }{ 1است  .  
},,}{{هاي زير مجموعه 321Bنويسيم را از عضوهاي کمتر به بيشتر مي:  

}}{,,{,}}{,{,}}{,{,},{,}}{{,}{,}{, 321323121321  
  . زير مجموعه است8 عضو و داراي 3 داراي Bي کنيد که مجموعهمشاهده مي

  

  :ي داده شده مجذور عددهاي حسابي هستندکنيد که اعضاي مجموعهبا کمي توجه مشاهده مي) الف - ۳

 ,,,,,,,,,, 22222 43210169410   
  :شوده اين مجموعه به صورت زير نوشته ميدر نتيج

}|{ Wkk 2  
,,,,توجه کنيد که اگر عددهاي ) ب ,,,,,کم کنيم، عددهاي  يک واحد 16941   :آيند ميدستهب 2415830

 ,,,,,,,,,,,,,, 141312111251161914112415830 2222  

  :شوددر نتيجه اين مجموعه به صورت زير نوشته مي

} kk |{ 12  
 

  :دهندها مجموعه را تشکيل ميدر نتيجه مجذورهاي آن.  و صفر2 ، 1ي  عبارتند از  عددهاي صحيح در محدوده- ۴

},,{})(,)(,{ 410210 222  AA 

 

  ):نويسيمابتدا داخل پرانتز را مي(يت ترتيب  با رعا:مورد اول - ۵
   }{},,{},,{},,{},,{)( 2153153321153  BAB 

  :مشابه قسمت قبل: مورد دوم
   

}{},{}{

},,{},,{},,{},,{)()(

2312
153321153321


  BABA  

  

و » کنندافرادي که ورزش مي«کل افراد کلاس را در يک مستطيل تصور کرده و  - ۶
اکنون در . دهيم نشان ميB و Aرا به ترتيب با » افرادي که عضو کتابخانه هستند«

  : نويسيمشکل ميشکل مقابل، تعداد افراد هر بخش را در 

A B 

٢ 

١٦ x ١٩ 
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 نفـر داخـل ايـن دو    40پـس  . دهـيم کنند و عضو کتابخانه نيستند را خارج دو مجموعه قرار مـي    نفر که ورزش نمي    دو 
 . مجموعه جاي دارند

  خارج )  نفر قبلي2جداي از ( نفر 16کنند، پس  نفر ورزش نمي18چونAقرار دارند  . 

 نفر هم خارج 19 نفر عضو کتابخانه نيستند، پس 21چون : همچنين Bگيرند قرار مي . 

  تعداد افراد مشترک را هم باxدهيم نشان مي . 

  :  نفر بوده است، بنابراين42چون کل افراد 

5374242374221619  xxx  
  

  :هاي ممکن عبارت است ازي تمام حالتمجموعه - ۷

151514321  )(},,,,,{ SnS   
  :نويسيم را ميSعددهاي دو رقمي موجود در ) الف

5
2

15
66151413121110  )()(},,,,,{ APAnA  

  :نويسيم را ميS در 10 و 5بين عددهاي ) ب

15
449876  )()(},,,{ BPBnB  

  :کنيمنوشته و احتمال را محاسبه مي پيشامد را ،مشابه دو قسمت قبل) پ

3
1

15
551311753  )()(},,,,{ CPCnC  

  

  :ها به صورت زير استي تمام حالت اگر لازم است، از نمودار درختي استفاده کنيد؛ مجموعه يابراي درک بهتر و - ۸

3666231362221261312111  )(}),(,,),(,),(,),(,,),(,),(,),(,,),(,),(,),({ SnS   
),( مانند Sتوجه کنيد يک عضو    . آمده است1 و تاس دوم عدد 2 به اين معني است که تاس اول عدد 12

  :پيشامد هر دو عدد فرد به صورت زير است) الف

9553515533313513111  )(}),(,),(,),(,),(,),(,),(,),(,),(,),({ AnA  
  :در نتيجه

4
1

36
9 )(AP  

  :نويسيم است را مي6ها کمتر از تمام عضوهايي که جمع دو عدد آن) ب

1014231332221241312111  )(}),(,),(,),(,),(,),(,),(,),(,),(,),(,),({ AnB  
  :در نتيجه

18
5

36
10 )(BP  

  :نويسيم که عدد اول از عدد دوم کمتر است را ميSتمام عضوهايي از ) پ
 

15
656454635343625242326151413121




)(

}),(,),(,),(,),(,),(,),(,),(,),(,),(,),(,),(,),(,),(,),(,),({

Cn

C
  

12  :در نتيجه
5

36
15 )(CP  



  هاي آموزشيمجموعهکامل ليست 
  
  

  
  
  
  
  

  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  

  .  هستيممتمرکز بر ارتقاƽ کيفيت آموزشما 
  سپاس از توجهتان

  

  
8454   600   0935  
8454   600   0920  

  رياضي تيزهوشان )عادي(متوسطه اول )عادي(دوره ابتدايي
  رياضي تيزهوشان ششم  جزوه رياضي هفتم  جزوه رياضي پنجم
  مهفترياضي تيزهوشان   جزوه رياضي هشتم  جزوه رياضي ششم

  مهشترياضي تيزهوشان   منهجزوه رياضي   
  منهرياضي تيزهوشان     

 

 )تشريحي: تجربي(متوسطه دوم  )کنکوري:تجربي(متوسطه دوم
  جزوه تشريحي رياضي دهم  جزوه کنکور رياضي دهم

  جزوه تشريحي رياضي يازدهم  جزوه کنکور رياضي يازدهم
  جزوه تشريحي رياضي دوازدهم  ي دوازدهمجزوه کنکور رياض

    جزوه جامع کنکور تجربي
 

 )تشريحي: رياضي(متوسطه دوم  )کنکوري:رياضي(متوسطه دوم
   دهمجزوه تشريحي رياضي  جزوه کنکور رياضي دهم

  )۱(جزوه تشريحي هندسه   )۱(جزوه کنکور حسابان 
  )۲ (هندسهجزوه تشريحي   جزوه کنکور آمار و احتمال

  )۱(جزوه تشريحي حسابان   )۲(جزوه کنکور هندسه 
  جزوه تشريحي آمار و احتمال  )۲(جزوه کنکور حسابان 

  جزوه تشريحي رياضيات گسسته  جزوه کنکور رياضيات گسسته
  )۳(جزوه تشريحي هندسه   )۳(جزوه کنکور هندسه 

  )۲(جزوه تشريحي حسابان   جزوه جامع کنکور رياضي
 

 رشته انساني
  )ه در يک مجموعه، البته تفکيک شدکنکور+ تشريحي (و آمار پايه دهم جزوه رياضي 
  )کنکور در يک مجموعه، البته تفکيک شده+ تشريحي (و آمار پايه يازدهم جزوه رياضي 
  )کنکور در يک مجموعه، البته تفکيک شده+ تشريحي (و آمار پايه دوازدهم جزوه رياضي 

 

 )نهم به دهم( استعداد تحليلي  )ششم به هفتم(استعداد تحليلي
  )تصويرƽ(هوش غيرکلامي جزوه   )ادبي(ش کلامي هوجزوه 
   و محاسباتهوش رياضيجزوه   )تصويرƽ(هوش غيرکلامي جزوه 
  )هوش کلاميشامل (منطق و استدلال هوش جزوه    منطقي و سرعتي- هوش رياضي جزوه 
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